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Soluções da 2ª Prova Parcial de Álgebra – Curso de Férias – 2017/3 

Prof. MSc. Alessandro Monteiro 

01. (vale 1,0 pontos) Defina Núcleo de um Homomorfismo e Isomorfismo de Grupos. 

 

Uma solução:  

 

Núcleo de um Homomorfismo: Sejam  ,*G  e  ,J  grupos e a aplicação 

    ,,*: JGf  um homomorfismo. O núcleo de f é o conjunto formado por todos os 

elementos do de G  que são aplicados na identidade de J . 

 

  JexfGxfN  ;)(  

 

Isomorfismo de Grupos: Uma aplicação      ,,*: JGf  é chamada de 

Isomorfismo quando      yfxfyxf   para quaisquer Gyx ,  e além disso f é 

uma bijeção. 

 

02. Seja a aplicação     ,,: 1616 ZZf  definida por   xxf 4 .  

i) (vale 1,5 pontos) Mostre que f é um homomorfismo. 

Uma solução:  

 

        omorfismouméfyfxfyxyxyxfZyx hom444, 16  . 

ii) (vale 1,5 pontos) Encontre )( fKer .  4)(:. fKerObs  

Uma solução:  
 

       12,8,4,012,8,4,004016  fKerxxxfeZx . 

03. (vale 1,5 pontos) Seja     ,,*: JGf  um homomorfismo de grupos, Ge  e Je as 

identidades de G e J, respectivamente. Prove que   .JG eef   

Uma solução:  
 

       
   

        JGJGGG

JGG

GGGGG
eefeefefef

eefef

efefeefef









. 

 



UNIVERSIDADE DO ESTADO DO AMAZONAS – UEA 

ESCOLA NORMAL SUPERIOR - ENS 

DEPARTAMENTO DE MATEMÁTICA - DM 

 

 

www.matematicamonteiro.com 

 

04. (vale 1,5 pontos) Seja     ,,*: JGf  um homomorfismo de grupos. Prove que f é 

um monomorfismo se, e somente se,    Gef ker . 

Uma solução:  
 

    

Temos que    fKereG  , pois   .JG eef   Reciprocamente se  fKerfx  então 

       GG

hip

GJ exexefxfexf 
.

. 

Logo,    Gef ker . 
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Logo, f é um monomorfismo. 

 

05. Seja a aplicação      ,,: CCf  definida por   4zzf  .  

 

i) (vale 1,5 pontos) Mostre que f é um homomorfismo. 

Uma solução:  
 

        omorfismouméfzfzfzzzzzzfCzz hom, 21
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ii) (vale 1,5 pontos) Encontre )( fKer .  4)(:. fKerObs  

Uma solução:  

       iifKerizzzfeCz   ,,1,1,111 4
 


