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QUESTOES RESPOSTAS A CANETA

~ 72. 72-
01. (vale 1,0 ponto) Para x ndo nulo, " <X< 7 2| Resposta: d)

soma 1+tgx+tg°x+tg°x+... é igual a: -
Justificativa:

—cosief)s(.enx Asoma S =1+tgx+tg°Xx+tg>x+... é uma PG infinita de
COS X razdo q=tgx.
COS X + Senx
senx Logo,
COS X + Senx
COS X g %
COS X — Senx 1-q
1
Justifique! 1-tgx
1
- 71_ senx
COS X
_ cosX
 CcoSX—senx’
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02. (v\fe 2 ,5 pontos cada item) Resolva os trés Respostas:
itens abaixo.
i) cos‘rzr 2;/5 e sen 3;[ 2;\/5
i) cos[s—”j e sen(3—”). i) n=8
8 8 B

ii) Dado o nimero complexo

7=\2-2 +i2+42,

encontre 0 menor inteiro n>0 parao qual z" seja
real.

iii) Encontre um polindmio de coeficientes inteiros

que possua Z como raiz e que ndo possua raiz real.

Justifique!

iii) p(z)=2"+256
Justificativas:
i) Por ser cos2x = 2cos” x—1, temos

cos 2~3—7[ :200323—7[—1:(:03 -z :200523—7[—1
8 8 4 8

3 JE

=200S—=1-——
8 2

37 _ 2-J2

= C0S—
8 2

E pela relagdo fundamental podemos encontrar facilmente

8 2
i) Note que

Z _20033—+2|sen3—”
8 8

Assim, pela primeira formula de Moivre,

N n( 3nz 3n7zj
2"=2"| cos—+isen—
8 8

n

Deste modo, se queremos que Zz"' seja real, entdo

3n
sen?ﬂzo. Logo, n=8k, keZ. Portanto, 0 menor
inteiro n>0 parao qual z" sejareal é n=8.

iii) Usando os itens anteriores, temos que

2° =2°(cos3rr+isen3r)=2°(-1)=-256.

E, obviamente, z = \/2—\/§+i\/2+\/§é raiz de
78 =-256.
Como p(z)=z°+256 ndo possui raiz real e tem

coeficientes inteiros, entdo é uma resposta para este Gltimo
item.
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5 pontos) Resolva a equagao Resposta:
x> —x—cosy+1.25=0. x=05¢e y=2kr, keZ.
Justificativa:
Temos que

X*—Xx—00sy+1.25=0 < x*—x+0,25+1-cosy=0

c>(x—0,5)2+l—cosy:0

E como cosy<1.Istoe, 1-cosy >0, entdo deve ocorrer
que

(x—0,5)2 =0el-cosy=0.
Ou seja,
x=0,5ecosy=1.
Logo,

x=05e y=2kr, keZ.
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