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Defini¢ao

Sequéncia de Ntimeros Reais
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E uma func¢do x:N-R que a cada niimero

natural n associa um nimero real x_n= x(n),

chamado o n-ésimo termo da sequéncia.

Quando é
limitada?

Decrescente: x n>x_n+1, Vn €N

Quando é monétona?

Nao crescente: x n 2x ntl, VneN

E uma lista ordenada e infinita x_1, x_2, ..., x_n,...
onde para cada n € N, x_n é um nimero real, chamado
0 n-ésimo termo da sequéncia.

Defini¢ao

Subsequéncia

Uma subsequéncia y_n é a restri¢io da funcio x
que define x_n a um subconjunto infinito
N 1={n_1<n2<n3<..<nk<.l}
v

Crescente: x n<x_n+l,VneN

Nao decrescente: x_n < x_n+l, Vn €N

VYVM>03no€N;

n>no=>xn>M ¢ Dex.

VaeR, VmeN,Ie>0;

Quando é
divergente?

n>m= [x n-al >¢

A

Ve0dnoeN;m>noen>no=|x_m-x n|<eg

x_n é sequéncia de cauchy

¢

Defini¢ao

dc€E€R;|xn|sc,VnEN

Quando é
convergente?
(limx_n=a)

Principais

Ve>03Ino€N;n>no= |[xn-a|<g Teoremas

Def. —p{ VM>0InoeN;n>no=>xn<-M
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Uma sequéncia y_n é chamada de subsequéncia de
X_n se existe uma sequéncia estritamente crescente
k_n de nimeros naturais tal que y_n = x_kn
para todon € N.

1. O limite é nico.

2. Toda sequéncia convergente é limitada.

3. Toda sequéncia monotona limitada é convergente.

4. Se a sequéncia converge entao toda subsequéncia converge para o mesmo valor.
5. Se uma sequéncia x_n converge para zero e y_n é limitada entdo lim (x_ny_n)=0.
6. Se x_n<y_n=<z n para todo natural n, x_n—aez_n — a, entdo y_n —a.

7. O limite da soma (diferenca) é igual a soma (diferencga) dos limites.

8. O limite do produto é igual ao produto dos limites.

9. O limite do quociente é igual ao quociente dos limites (lim y_n # 0)

10. Toda sequéncia limitada possui uma subsequéncia convergente.

11. Toda sequéncia convergente é de Cauchy.

L 12. Toda sequéncia de Cauchy é convergente.




