matematicamonteiro

(Supremo) Seja ACR néo-vazio e limitado superiormente.
Um ntimero s€R é dito o supremo de A (s = supA) se for a
menor das cotas superiores de A. Isto é:

e Ser < s entdo r ndo é uma cota superior de A;
e Se r é uma cota superior de A entdo s<r;

e Ser < s entdo existe a € A tal que r<a< s;

e Se £>0 entdo existe a € A tal que s - ¢ < a;

"equivaléncias

T paraoitem ()" >

i) s=a, Va€e€eA;

ii)reERer=a Vae€A=s<r. AN

Teoremas Importantes:
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- - - Definigdes e Teoremas----pf 1, (Propriedade Arquimediana) Se x € R entdo existe n€N tal que n > x.

2. (Densidade dos Racionais) Se a<b em R entdo (a,b) N Q = O.
3. (Densidade dos Irracionais) Se a<b em R entédo (a,b) N R-Q # &.

Supremo e Infimo em R

(Infimo) Seja BCR ndo-vazio e limitado inferiormente. e
Um numero meR é dito o infimo de B (m = infB) se
for a maior das cotas inferiores de B. Isto é:

e Se m < n entdo n ndo é uma cota inferior de B;
e Se n é uma cota inferior de B entdo n<m;

e Se m < n entdo existe b € B tal que m=<b<n ;

e Se £>0 entdo existe b € B tal que m + ¢ > b;

_____ "equivaléncias
para o item (ii)"
i) m=<b, Vb € B;

ii)nERen<b Vb €B = m=2n.

Primeiros Exercicios:
Sejam A,BCR, ndo-vazios
e limitados, e o €R. Entao:

® supA é Unico
einfA ¢é unico
einfA <supA
einfA=supA = A={supA}
esup(a + A) = a + supA
einf(a + A) = a + infA
eACB = supA<supB
eACB = infA>infB
esup(A+B) = supA + sup B
einf(A+B) = infA + inf B
esup(-A) = -infA
oinf(-A) = -supA
esup(A-B) = supA - inf B
inf(A-B) = infA - sup B
00>0 = sup(cAd) = asupA
00>0 = inf(aA) = ainfA
00<0 = sup(cA) = ainfA
00<0 = inf(aA) = asupA
esup(AUB) = max{supA,supB}
einf(AUB) = min{infA,infB}
esup(1/A) = 1/infA, infA>0
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