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Professor Alessandro Monteiro 

MA 11 – Números e Funções Reais 
Lista 03 

____________________________________________________________________________________ 
 
01. Defina Função Exponencial. 

____________________________________________________________________________________ 

02. Mostre que se :f → é tal que ( ) ( )( )f x y f x f y+ =  , então não podemos ter 

( ) 0f x = , a menos que f seja identicamente nula. 

____________________________________________________________________________________ 

03. Prove que se :f →  é tal que ( ) ( )( )f x y f x f y+ =   e f não é identicamente 

nula então ( ) 0f x  para todo x . 

____________________________________________________________________________________ 

04. Mostre que a função :f +→ , definida por ( ) xf x a=  com 0 < a ≠ 1, é ilimitada 

superiormente. 
____________________________________________________________________________________ 

05. Prove que a função *:f +→ , definida por ( ) xf x a=  com 0 < a ≠ 1, é sobrejetiva. 

____________________________________________________________________________________ 
06. Seja :f +→  uma função monótona injetiva (isto é, crescente ou decrescente). As 

seguintes afirmações são equivalentes: 
 

i) ( ) ( )
n

f nx f x=  para todo n  e todo x ; 

ii) ( ) xf x a=  para todo x , onde ( )1a f= ; 

iii) ( ) ( )( )f x y f x f y+ =   para quaisquer ,x y . 

____________________________________________________________________________________ 

07. Seja :f → , ( ) xf x ba= , uma função do tipo exponencial. Se 1 2, ,..., ...nx x x  é 

uma progressão aritmética de razão h, isto é, 1n nx x h+ = + , então os valores 

 

( ) ( ) ( )1 2

1 2, ,..., ,...nxx x

nf x ba f x ba f x ba= = =  

formam uma progressão geométrica de razão .ha  
___________________________________________________________________________________ 

08. Seja :f →  uma função monótona injetiva (isto é, crescente ou decrescente) que 

transforma toda progressão aritmética 1 2, ,..., ...nx x x numa progressão geométrica 

1 2, ,..., ...ny y y , ( )n ny f x= . Se pusermos ( )0b f=  e 
( )
( )

1

0

f
a

f
=  teremos ( ) xf x b a=   

para todo x . 
____________________________________________________________________________________ 



____________________________________________________________________________________ 
09. (ENQ 2022/1 – QUESTÃO 05 – 1,25) 

 
____________________________________________________________________________________ 
10. (ENQ 2023/2 – QUESTÃO 01 – 0,75 + 0,50) 

____________________________________________________________________________________ 
11. (ENQ 2024/1 – QUESTÃO 07 – 0,75 + 0,50) 

____________________________________________________________________________________ 
12. (ENQ 2025/1 – QUESTÃO 04 – 0,25 + 1,00) 

____________________________________________________________________________________ 

 


