
____________________________________________________________________________________ 
Professor Alessandro Monteiro 

MA 11 – Números e Funções Reais 
Lista 02 

____________________________________________________________________________________ 
 
01. Prove que a função afim é crescente (decrescente) se, e somente se, a taxa de 
variação for positiva (negativa). 

____________________________________________________________________________________ 

02. (TFP) Seja :f →  crescente. Mostre que as seguintes afirmações são 
equivalentes: 

i) ( ) ( )f nx nf x=  para todo n  e para todo x . 

ii) Pondo ( )1a f= , tem-se que ( )f x ax=  para todo x . 

iii) ( ) ( ) ( )f x y f x f y+ = +  para todos ,x y . 

____________________________________________________________________________________ 

03. Seja :f → monótona injetiva. Mostre que se o acréscimo ( )( ) ( )f x h f x h+ − =  

depender apenas de h, mas não de x, então f é uma função afim. 
____________________________________________________________________________________ 
04. Prove a recíproca do resultado anterior. 
____________________________________________________________________________________ 

05. Considere a função quadrática definida por 2( )f x ax bx c= + + . Prove que se a > 0 

então f admite um valor mínimo
4
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= − , onde 2 4b ac = − , e este valor ocorre quando 
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b
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= − . Estabeleça e prove um resultado similar para o caso em que a < 0. 

____________________________________________________________________________________ 

06. Sejam a, b e c reais com a diferente de zero e 2( )f x ax bx c= + +  para cada x em  . 

Mostre que se a > 0 então f é decrescente em ,
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e crescente em ,
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Estabeleça e prove um resultado similar para o caso em que a < 0. 
____________________________________________________________________________________ 
07. Seja f uma função quadrática de domínio e contradomínio reais definida por 

2( )f x ax bx c= + + , onde a é não nulo. Mostre que se a > 0 então  ( )Im ,
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. 

Estabeleça e prove um resultado similar para o caso em que a < 0. 
____________________________________________________________________________________ 

08. Seja 2( )f x ax bx c= + + ,   0 e 1 2x x  os zeros da função. Prove que se a > 0, então 

f(x) < 0 se, e somente se, ( )1 2,x x x . Estabeleça resultados similares a fim de comprovar 

o estudo do sinal de uma função quadrática para qualquer caso possível. 
____________________________________________________________________________________ 
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